Sifirin Otesi:
Tam Sayilarla Toplama ve Cikarma

Insan zihninin varliklari ve ditiftimlari analiz etme araci.

dersdunyasi.net
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Insanlara verilen ve diger varliklardan ayiran en biiyiik 6zelliklerden birisi de
sayilari kullanarak varliklari ve durumlari anlamasi, analiz etmesi ve ¢ikarimlar
yapabilmesidir.

Matematigi ve sayilari kullanabilme ve islem yapabilme becerisi insanlardan
baska varliklara da verilmis midir?
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Yonunuzu Bulun: Tam

______________ Sayilarla Toplamaiglemi ... _________

Sayl Dogrusundan Gergek Hayata Bir .
Navigasyon Rehberi r :
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(Balik Stirtisti)

 /’ ey " &3 A -15m s

(Ilk Dalis Noktasi)

- Tam sayilar sadece rakam degil,
konumumuzu ve yonimiuizii
belirten koordinatlardir. Yukari/
2 -25m X ileri (+) yonleri, asagi/geri (-)
(Ucak Enkazi) yonleri temsil eder.
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Pozitif Evren (+)

T+ -
= B

Yiikselme | Alacak | ileri | Yukan | Kar
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Negatif Evren (-)

b €

°R
=2
o M

INVOIC

e m

Derinlik | Borg | Geri | Asagi | Zarar
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Evrenin U¢ Parcali Dengesi: Tam Sayilar

Negatif (-)

Sifirin altindeki
veya solundaki
degerler (Orn: -5).

Pozitif (+)

Sifirin Ustlndeki veya
sagindaki degerler

(Orn: +7).

Sifir (0)

Denge noktasi. Ne
pozitif ne de negatiftir.
Referans merkezidir,
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Surekli Eksen

alllbaba Bitkisi: +1500m
\ (1250m 'den 250m daha yukarida)

Balik Surusu: -8m

A

\

I|III|IIIIIII|III|III|I|IIIII|III|/

A\
O

ll ll Kamp Alani: +1000m “
Safran Bitkisi: +1250m (Ballibaba'dan 500m asagida)

IIk Dalis Noktast: -15m

Referans Noktasi
(Deniz Seviyesi)

II_IﬂIIIMLhy‘hIIIIII|I|I|lII|IIl|II||III|III|III|III|III|I1I|\
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4 Eslangng: +5@ \ )

Dogadaki hareketler, baslangic noktasina eklenen yeni yonll hareketlerin bir toplamidir.
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Aksiyon 2
(Yukan Cikis)

Ayni Yone ilerlemek

-

Aksiyon 1
(Asagi Inis)

.

Isaretler ayni ise, sayilarin mutlak
degerleri toplanir ve ortak isaret
sonucun onune yazillir.

b

p

(-2) + (-4) = -6
(+2) + (+3) = 45



HAREKETIN YONU: TOPLAMA VE AZALMA /A |

Surekli Eksen

/
‘ HASAN BEY'IN YOLU - |
L NEGATIFLERIN TOPLAMI
Baslangic: % Baslangic:
Sinif 2. Kat (+2) Zemin alti 2. Kat (-2)
0 Zemin U
Hareket: 5 | Hareket:
3 kat yukari cikis (+3) 4 kat daha asadi inig (-4)

islem: (+2) + (+3) = (+5)
Kiitliphane.

<71 <7 ki ok da yukanyi gosterdiai
[ // Z/ icin gugleri birlesir.
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islem: (-2) + (-4) = (-6)
Otopark.

5 Iki ok da asagiy! gosterdigi
icin derinlik artar.




Ayni Yonde llerlemek: Yukari ve Daha Yukari

Baglam: Ayse'nin sinifi 2. kattadir (+2). 3 kat daha yukaridaki kiitiiphaneye (+3) gidiyor.

Asansor Metaforu

Sayma Pullari

Mutlak Deger Kurali

(Mantik) (Gorsel Model) (Soyut Matematik)
L= ﬂ )
+5 H ‘ Hm\ +5 |+2| = 2
4| e
\ Q. GQ — D || 2+3=5
+3 G a G Ortak isaret: (+)
W‘ Sonug: (+5
B +2 +2 s

Ders :
Z dersdunyasi.net

(Aynl tur pullar birlesir, miktar artar. ]
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Yukseklik ve derinligi fiziksel diinyadan
alip evrensel bir ¢izgiye yatiryoruz:

SAYI DOGRUSU.

——
0
Sola dogru hareket: Saga dogru hareket (
( -, EKLENEN SAYI NEGATIF (-) EKLENEN SAYI POZITIF (+) )
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Sayl Dogrusu Bir Vektor Haritasidir

>|

\ \

Mutlak Deger (Buiyuklik) Mutlak Deger (Blytikliik)
Yon (isaret): Biiyiikliik (Mutlak Deger):
Pozitif sayilar saga, negatif sayilar Bir sayinin sifira olan fiziksel uzakhgidir.
sola dogru ilerler. Isaretten bagimsizdir; ok’'un uzunlugunu temsil
eder.
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Vierkez (0): Sag Taraf (+): Varliklar
orcun var, ne paran. Sahip oldugumuz para,
durum, alacaklarimiz ve kar.

Gunluk hayattaki “"yukseklik, derinlik, kar, zarar”
kelimeleri aslinda tam sayilarin fiziksel ¢evirileridir.




) v\ N Sonug: (+5)
: i \‘; |
F . 4 >
0 1 2 3 4 ) 6

KURAL 1: Ayni isaretleri Toplamak.

o |saretler ayni ise sayilarin mutlak degerleri toplanir.
e Ortak isaret, toplamin ontne yazilir.

| . » ] | , |
] — ¢ ! e
'“;J" e | N 3 ' "g"' .~."5'i, e

, E I D
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Sayi pullari, tam sayilarin fiziksel karsihigidir.
Ayni cinsten pullar bir kaba kondugunda sayica cogalrr.

(+2) + (+3) = (+5)
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Altin Kural 1: Ayni isaretlerin Toplami

Isaretler
AYNISI
ISE...

Mutlak | Ortak
degerleri isareti
(sayisal sonucun
onune yaz.

\—L (+) + (+) = Topla, (+) yaz}
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1| biyiklikleri)
TOPLA. |

<

() + () = Topla, () yaz. |
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Toplama Mekanigi: Isbirligi ve Zithk

Ayni isaretli Sayilar (isbirligi)

« Sayilarin mutlak degerleri toplanir.
* Ortak isaret korunur.
Ornekler: (+3) + (+2) =+5 | (-4) +(-6)=-10
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Zit isaretli Sayilar (Catisma)

« Biyik olanin mutlak degerinden kiigiik olan

cikarilir.

« Sonug, mutlak degeri (agirhidi) biiyiik olanin
isaretini alir.

Ornek: (-10) + (+7) = -3



\\. KARSIT GUCLERIN CARPISMASI: TOPLAMA VE CIKARMA /7.

Surekli Eksen

Mevcut Borg

(-10)

\ I"'h.!‘:.lll"'-'.“ll;llllI“Inlxx Iu.Im|m1|n|m||HIIH]IHIHII
In,',l'"ﬁ.f:‘]'”|||‘|Jn,|,l [ w'|lum'n||||||l|I||n||H||H|

)
\ \\ Osman Efe’nin Kantin Hesabi:

f Z1t giicler karsilastiginda biiyiik olan kiiglik olani "yer" veya "eksiltir".

H Geriye biiyiik giiciin isareti (borc) kalir: -3 TL.

@D%%[joa dersdunyasi.net

) ((10)+(+7)=(-3)

—\




Zit Yonlerin Catismasi

Kantin Borcu Yapilan Odeme
(-10) (+7)

Z1t isaretli sayilar toplanirken, mutlak degeri bliylk olanin s6zu geger.
Buyukten kuguk ¢ikarilir, buyugun isareti sonuca verilir.
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—_— .
KURAL 2: Zit Isaretleri Toplamak.

» Mutlak degerce bilylik olandan kiiguk olan ¢ikarilrr.
* Blyuk olan sayinin isareti sonuca verilir,

-10/=10, [+7|=7 = 10-7=3 - Buyugin isareti (-) > Sonug: (-3)
| S .
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Zit Yonlii Kuvvetler: Bor¢ ve Odeme

Baglam: Osman Efe’'nin kantine 10 TL borcu var (-10). Borcun 7 TL'sini 6duyor (+7).

\_ J

/ Dinamik Sayi Dogrusu
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Sayi Dogrusu Yolculugu

Islem her zaman ilk sayidan baslar. Eklenen sayinin isareti, ylriiyeceginiz yonu belirler.

Z%. Eder Eklenen Sayi Pozitif (+) ise: Saga dogru yiiri! »
(+5) birim saga git = (+2). ®

10 9 8 7 -6 -5 -4 -3 2 -1 0 +1 +2 +3 +4 +5 46 +7 +8 +9 +0
» ®
(+4) noktasindan basla,
(-6) birim sola git = (-2).

Eger Eklenen Sayi tif (-) ise: Sola dogru yuru!
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Karar Agaci

Continuous Axis
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Iki Tam Sayiyi To I; i\
yiyl 10p

\ 4
Isaretler EV,E__)T '
Ayni mi? 4
N

Mutlak degerleri bul S

etV
l BuyUkten kugugu ¢ikar /
— |

s Mutlak degeri buyuk )
L olanin isaretini yaz.

N

Mutlak degerleri topla
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SENTEZ MATRISI: Toplamanin Karar Agaci
( Iki tam sayiy1 mi topluyorsun? )

Isaretler Isaretler

AYNI ; ZIT
Birlikte gliclenirler. 23 l$0;t|::are e

Bliylik olan kazanir.

Sayilarin mutlak
degerlerini topla.

Mutlak degeri blyuk
olandan, kictk olani ¢ikar.

Ortak isareti yaz.

BlyUk olanin isaretini yaz.

dersdunyasi.net
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Tam Sayilarla Toplama: Giigler Birlesir mi, Carpigir mi?

Toplama Stratejisi Matrisi

Ayni Isaretli Sayilar (Gii¢ Birlikteligi) Zit isaretli Sayilar (Carpisma)

Kural: Sayilarin mutlak degerleri toplanir. Kural: Bliyliik mutlak degerden kicuk olan
Ortak isaret korunur. ¢ikarilir. Buyuk olanin isareti kazanir.
Ornek: (+3) + (+2) = +5| (-4) + (-6) =-10 Ornek: (-10) + (+7) =-3

) Ders -
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Degisme
Toplanan sayilarin yerleri

degisse de sonuc asla
deéismez

(B

Islem Kontrol Paneli: Toplamanin 4 Ozelligi

\, Uc veya daha fazla sayida,

once hangisini gruplayip
topladlglnlzm onemi yoktur
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Bir sayinin ters isaretlisi,
onun anti-maddesidir.
Toplamlari her zaman sifirlar.

_(+3)+(3)=0 J




Matematiksel Zarafet: islem Ozellikleri

Degisme Ozelligi
Sira sonucu bozmaz.

7+ (-9)=(-9) +7

Etkisiz Eleman

Sifir bir hayalettir, kendine esitler.

-12+0=-12
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Birlesme Ozelligi
Gruplama sonucu etkilemez.

[(-6) + 8] + (-10) = (-6) + [8 + (-10)]

7'—_“15 LL; —

=

>
/ |\
Ters Eleman
Bir sayinin ters isaretlisi onu sifirlar.

(+3) +(-3)=0
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Toplama Isleminin 4 Temel Yasasi

D eq

Degisme
a+b=Db+a

OF
Birlesme
(atiteb JREECE=Rat 8 ( bets c)

d

Etkisiz Eleman
a+ 0 =a
Sifir bir aynadir.
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q

Ters Eleman
a+ (-a) =0
Zithklar birbirini sifirlar.
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Sifir Cifti (Zero-Sum): Zithklarin Carpismasi

N Madde ve anti-madde gibi... Esit sayidaki arti (+) ve eksi (-) pullar bir
araya geldiginde birbirini notrler, yok eder ve sifir (0) degerini olusturur.

\\_,—/_/

7. B / ‘ \ ' .
dersdunyasi.net (+1) + ('1) — 0
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Ozellikleri Gercek Hayatta Kullanmak

1 Baglam: Sule’nin 12 tokasi var (+12). Semra’dan 10 aliyor (+10). Ekin’e 12 veriyor (-12). L

| (+12) + (+10) + (-12) etlf®
. — 7
-~ \E}fﬂmﬂ -12) + (+10) |

oze\hg
[712) +(-12)] + (+10) == B'\‘esgru land?

[ Ozellikleri bir alet ¢antasi gibi kullanmak, uzun islemleri zihinden saniyeler icinde ¢ozmemizi saélﬂ
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Ozellikleri Kullanarak Problemleri Hacklemek

Kurallar ezberlemek icin dedil, engelleri hizlica asmak icindir.

» Optimizasyon Adimlari »

E ) Adim1 Adim 2 Adim 3
- Ham Veri (Degisme) (Ters Eleman Iptali)  (Etkisiz Eleman)
- Sule’nin Tokalan | P P v 7
(+12) tokasi vardl, | &4 =" o~y Y e — -
(+10) aldh /. @/ W/ WY
o (-12) verdi.

J (+12) + (+10) + (-12) (+12) + (-12) + (+10) [(+12);(-12)] 0 + (+10)

"
),
e %
" -
12
i
v, y

o

—

|
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r Ozel 0dak: Ayna Etkisi ve Ters Eleman j

-11

Esit Mesafe
11 Birim

Bir sayi ile toplami sifira esit olan sayi,
onun okyanusun otesindeki simetrigi, yani tersidir.

+11

Esit Mesafe >I

11 Birim

'8 \ Gizem Gozumu / 3
o Veri: i e Desifre: e 2 * Sonug: ° |
32'nintersi A, (-48)intersiB. @ A=(-32),B=(+48) ! A+B=(-32)+(+48)=(+16) |
N >, |

29%.;5.’: D@ S 5 ‘
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| Son Gorev: Ters Elemanlari Bulmak >

r .

32 tam sayisinin toplama islemine gore tersi
A ve (-48) tam sayisinin toplama islemine gore tersi
B’dir. Buna gore A + B kactir?

\_ o — /

i : Sentez( arpisma Matrisi kural):
A'y1 Bul: B’yi Bul: %_32) + (+48)
“Ant?nz1:(|i?iesi” . “Ang;?c;?esi” Z1t isaretliler! Mutlak degeri bilyiik
(Tersi) (Tersi) olan 48°dir. (48 - 32 = 16).
»A=(32) | =B=(+4) Sonuc (+16)

N
dersdunyasi.net
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Buyuk Harita: Tam Sayilarla Toplama

isaretler Ayni se /——l f .

‘ o——‘Yaparkenl. S
[ Topla ve Ortak ]ﬁ‘ﬁ = « = FarklAIveBﬁyﬁéﬁn]

isare_ti Yaz 48 ‘”JJ iL,L“, WAA Isaretini Yaz

" ‘ T! A T T 1/’/// TIX
\ \ e @
Deglsme , /Blrlesme = > Etkisiz (O) 9 , Ters

‘ Rakamlar sadece biiyiikliik degil, yon belirtir.
Yoniiniizi buldugunuz siirece, matematiksel pusulaniz sizi asla yaniltmaz.

29”5"? Dunbos dersdunyasi.net
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Tam Sayilarin
Fiziksel Manzarasi

Gunluk hayattaki
problemlerimizi, tam sayilarla
ifade ederek cozeriz.
Matematik kagit Uzerinde
kalmaz; diinyayi nasil
olctigumuzun kesin
haritasidir.
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Yiikseklik (Dag)
- Pozitif

Para (Varlik)
-> Pozitif

Para (Varlk)
- Pozitif

D R —— o—— Borg¢
(Deniz) - Negatif
- Negatif
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